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APfaffiansystemofAppell,sF4
MitsuoKato＊

,gAbstract

Appell，ssystemofpartialdifferentia］equations(FJisequivalent
systempweobtainanexampIeofTeducib]ｅｃａｓｅｓｏｆ(Ｈ)whichiｓ

Ｉ、ｔｈｉｓｎｏｔｅｗｅｗｉＵｓｈｏｗｔｈａｔｔｈｅＡｐｐｅｌｌ，ssystemofpartialdifferentia］ｅ〔

toaPfaffiansystem・BythisPfaffiansystempweobtainanexampIeofTeduci上

equivalenttoa"svmmetric''(F1）(see４．２)．

TheauthorthankstoprofessorMasaakiYbshidaforhisvaluabIeadvices．

LNotationg．

ｚｉｓａｎｕｎｋｎｏｗｎｆｕｎｃｔｉｏｎ．

（Fソ(h',β,γ;rノ

jWI-ヱノご灘x＋６－６＋β＋Iﾉｪﾉごx一αβこ＝０

（、ﾉ｡Y,ββ;γ;ｊｗノ

ヒ:猟蜘|::｢ijiqfl:|;iFPl麓蝋=:筐二Ｉ
凪ﾉ化,６，c,ｃｆＸＹノ

'y-2X吃ｘｙ＋仁一に十6＋〃XﾉＺｒ－(hi＋6+〃吃ｙ－ａ蛇＝o

X-2XY2w＋に一(b＋6＋〃y:)ご’一,'十b＋IﾉＸご』(一ａ６ｇ＝,

（FWtz,6,C,ｃ,;Ｘ,Ｙ〃z＝ｃ＋c'－１

（ＥﾉａｎｄＸｇｘｘ+吃,,γ＋(Ｘ+Y="詮γ＋(6十Ｊﾉにx-hg}ノーO

Forgenerica,ββ/弧

差鰐褒ⅧFdz,βγ;エノ:＝Ｚ

ｉｓａｓｏｌｕｔｉｏｎｏｆ（Ｆ)，ａｎｄ

……ﾙｰ蟹鵲筈鵲+雲;」〃
isasolutionof（日）．（Ｋｉｍｕｒａ［1]）

Forgenerica,ｈＱｃ;（Ｈ）ｈａｓｔｈｅｆｏⅡowing4soIutions

(Kimura[1])：
の,加十"ﾉ(6,加十"ノ

(1)ＦＭｚ,6,c,ｃ';Ｘ,YノーＺＸ”γ”
に,”ﾉﾋ;"ノロ,腕ノロ,ﾅﾉﾉ

(2)XI-cEの－C＋１，６－c＋1,2-c,ｃ,ｊＸＹ）

(3)Yj-c万(b-C'+１，６－c,＋ＬＣ２－ｃ)Ｘ,Ｙノ

(4)Ｘ'一ｃＹ'一c面(tJ-c-c'+a6-c-c,＋ユ２－c12-c;Ｘ,Ｙノ

Ｉｆｃｚ＝c＋c'－１ｔｈｅｎ(1),(2)ａｎｄ(3)satisfy(FX)．

ＬｅｔｐｆＣ２(』Ｗノー→Ｃ２(X､ひＸ=ｒｙ,Ｙ=に一Jﾉ(ZノーIノ

ｂｅａ２:lmappingThesingularityof‘ｉｓ{x＝U},ａｎｄｂｅａ２:lmappmg､Thesingularityof②ｉｓ(ｘ＝』/),ａｎｄ｡(低＝y〃＝/、＝０ハ

ｗｈｅｒｅＤ＝(Ｘ－Ｙ）2-2(X+r）＋ＬＴｈｅｎｔｈｅｐｕｌｌｂａｃｋｏｆ（、）iｓ

＊ＤｅｐＬｏｆＭａｔｈ、CollegeofEducation,Univ・oftheRyukyus、
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伽(:=3脚iii土鯛ｆｆｶﾒ:iH=:}鰄二3膳=鯛
whereｅ＝ｃ＋ｃ･－α－６－１．

2．APfaffiansystemBofp*(Ｆ`）

Let`,=忍｡ひ,=密吻=喉,,“=x,に蕊,+團芸ﾆﾃﾞ些ノ

Ｔｈｅｎ①*凪ノisequivaIenttothePfaffiansystem

‘"＝Pp

wh…=局,等十儲學+凡晉十島`砦十圧響

Pbarethefollowingconstant(4,4）matrices．
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3．APfaffinnSystemof（Ｒ）

put〃0＝",’ぬ＝功＋山,配,＝-,,＋比，Ｈ３＝"3．Then，sinceｒ＝口十X-r+,厄肥，
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ｇ＝ﾛｰﾄＸ－Ｉノー,/万)/2,ｗｅｈａｖｅ“,＝2XZv+(X+Y罠Iﾉｇｙ,峰＝ｍｉＺｖⅢ

配3＝Ｘ(Ｘごxx＋定yy＋(X二十】ﾉｰZノヱxy＋伍十α＋６－c-cｿにx+ごJAand限ﾉisequivalent

tothePfaffiansystem

｜艶一価
峠》鍔》
紺均一〃

ぬ一虻

`トI+X=I'Ｗ万）
-"（ :ＬＬ言うi砦票ノ－１+ｘ－ＹＷ万

giarethefollowingconstant（4,4）matrices．
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4．ReducibleCases．

４．１α＋ｂ－ｃ－ｃ'＋Ｉ＝０

Thismeansthate＝Ｏｉｎｔｈｅｅｑｕａｔｉｏｎ｡*(R,ノｉｎｔｈｅｓｅｃｔｉｏｎｌ、Henceの＊(ｎＪ
ｉｓａ“tensorproduct,,ｏｆ（Fﾉ化，６，ｃ；ズノａｎｄ（Fノ（α,６，ｃＷノ
(TSasaki,Ｍ､YOshjda［2］§§６．５，６．６)．

4．２ａ－ｃ－ｃ'＋Ｉ＝０

ｌｎｔｈｉｓｃａｓｅⅢ`＝Ｘ(Ｘ之Jrx＋鴎γ,,＋(X+Y-I吃xy＋('十Ｍiごx+息BJAandfromthePfaffian

systeminthepreviourssection，ｗｅｈａｖｅ

‘雄-,1-．ﾉ等-c令ﾙ，

Ｈｅｎｃｅｆｏｒａｎｙｓｏｌｕｔｉｏｎｇｏｆ（E,入

LにﾙｰXCYcYjmごXx+膣Ｗ＋pY+形Zﾉ動１，+α＋6ﾉにX+之iﾉﾉ

isconstant、Ｉｆ亀isthesolution（１）ｏｒ（２）ｏｒ(3)ｉｎｔｈｅｓｅｃｔｉｏｎＬｔｈｅｎＬにノー０．

Iｆｚｉｓｔｈｅｓｏｌｕｔｉｏｈ(4),ｔｈｅｎＬにノーーローｃノ（Ｉ－ｃｿ．

ＴｈｅｋｅｒｎｅｌｏｆＬにノｉｓｔｈｅｓｏｌｕｔｉｏｎｓｐａｃｅｏｆ娘ノｉｎｒＸ,Ｙﾉ，andthesolution

spaceofmノイα,６，６，ｃ＋6ノｉｎ化〃ﾉ．

Hencewehaveprovedthefollowingproposition．

PROPOSITION、Ｌｅｚ○J｢虹,〃ノー→(x,Ｙ)ｂｅノルｅ２ＪＩ籾勉，ｉ"９ｄＢ/ir"c‘ムｙｘ＝”，

ｙ＝(jr-Iﾉ(g-Iﾉ．ASS抵施ｅ／ﾉｶとzノα＝ｃ＋c－１．Ｔ/ic〃Ｐ"ﾉ／ｂａｃＡｄ*旧）ｑ／眠'ﾉ化，６，ｃ,Ｃ,;Ｘ,ｙノ
な佃派z,６，６，６＋c;苑,3ﾉﾉ．

ＲＥＦＥＲＥＮＣＥＳ
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